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2013/1. Legyen a > 3 valos szam, P(x) pedig valos egyiitthatos polinom.
Bizonyitsuk be, hogy

max{|a® — P(k)|;k =0,1,2,...,degP + 1} > 1.

2013/2. Az ABCD hurnégyszog AC' és BD atloinak metszéspontja E. Az
AD egyenes A-n tali és a BC' egyenes B-n tili meghosszabbitasdnak metszés-
pontja F. E tiikorképe DC felez6pontjara G, E tiikorképe a DA egyenesre H.
Igazoljuk, hogy DH F'G egy koron vannak

2013/3. Egy sorozat elsé eleme az 1, a masodik eleme a 2. A sorozat minden
tjabb eleme a legkisebb pozitiv egész, ami még kordbban nem szerepelt a soro-
zatban és amelyik a legutolsé elemhez nem relativ prim. Igazoljuk, hogy minden
pozitiv egész szerepel a sorozatban.

2013/4. Azt mondjuk, hogy egy m pozitiv egész szam @ tulajdonséga, ha
valahdnyszor egy a egész szamra n osztdja (a — 1)-nek, n? is osztodja (a — 1)
-nek.

(a) Bizonyitsuk be, hogy minden primszam @) tulajdonsagi.

(b) Mutassuk meg, hogy van végtelen sok @ tulajdonségu Osszetett szam.

2013/5. A hegyesszogi ABC héromszog A, B, C csticsabol indulé magas-
sdgvonal talppontja legyen rendre D, E, F. Az AFEF és BDF haromszog beirt
korének kozéppontja rendre I; és Ir. Az ACI, és BC'Iy haromszog koré irt kor
kozéppontja legyen rendre Oy és Oy. Bizonyitsuk be, hogy I 15 és 010, parhuza-
mosak.

2013/6. Legyenek F' és G nem azonosan nulla, egész egyiitthatos polinomok,
melyekre degF' >degGG. Tegyiik fel hogy végtelen sok p primre a pF' + G poli-
nomnak van racionalis gyoke. Bizonyitsuk be, hogy F-nek van racionalis gyoke.



